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Аннотация. В работе доказано, что если функция ( )f z  M -гармонична в 

поликруге nU , то функция ( )2f z  является M -субгармоничной. Кроме того, в 

случае ( )0 0, 1,f f     =  =     доказано, что ( )f z  является n -

гармоничной функцией. 

Annotation. It is proved in the paper that if a function ( )f z  is M -harmonic in a 

polydisk nU , then the function ( )2f z  is M -subharmonic. In addition, the case is 

( )0 0, 1,f f     =  =     proved to ( )f z  be a n -harmonic function.  
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1. Введение. Предположим, В−открытый единичный шар в n  с центром в 

начале координат    ( ): 1 , : 1n nB z z B  =    =  = , ( )a z −дробно-

линейное биголоморное отображение шара В  на себя следующего вида: 
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При a B , 0a  , ( )0a a = , ( ) 0a a = , ( )0 z z = − , где угловые скобки 

обозначают эрмитово скалярное произведение 
1
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2,z z z= , и 
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a a
= , 0a  , 0(z) 0P = . Очевидно, что ( )0a a = , ( ) 0a a = . 

Если  : , 1nG z z a=   , то а  голоморфно отображает G  в n . Ясно, что 

G В , так как 1а  . 

Инвариантный оператор Лапласа   функций на дважды гладких в В  

определяется следующим образом: 

( ) ( )(0)zf z f  =   

где z B , −  обычный лапласиан [3: 54]. 

Оператор   называется инвариантным, потому что он коммутирует с 

автоморфизмами шара В  в следующем смысле: ( ) ( )f f  =  , где 

)(2 GCf  (G B ), а  − любой биголоморфный автоморфизм шара В . 

Для произвольного   обозначим через X   пространство всех функций 

2( )f C B ( ( )2 nf C U ), удовлетворяющих уравнению 

( )( )f z f z =   

Случай 0 =  наиболее интересен. Элементы пространства 
0X  мы будем 

называть M -гармоническими функциями. 

Определение 1. Пусть В -единичный шар в n . Функция ( )2f C B

называется M -гармонической ( M -субгармонической), если 0f =  ( 0)f  , 

где 
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  инвариантный лапласиан в B  [3: 55]. 

Для поликруга 
n nU   имеет место аналогичное определение. 

Определение 2. Пусть 
nU − единичный поликруг в n  Функция ( )2 nf C U  

называется M -гармонической ( M -субгармонической) в 
nU , если 0f =

( 0)f  , где ( )
22
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  инвариантный лапласиан в nU  [4: 24]. 

2. Основной часть.  
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Теорема 1. Eсли функция f  M -гармоническая в 
nU , то 2f  M -

субгармоническая в 
nU . 

Теорема 2. Предположим, что ( )0 0, 1,f f     =  =     в 
n nU  , 

тогда (z)f  n -гармонична в 
nU . 
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